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“Acerte em tudo que puder acertar. Mas ndo se torture com seus erros. ”
Paulo Coelho
Questdo 01: (Valor:2,5)

X2+4x+1
Resolva a integral fracionaria : .[ (X — ]_) (x + l) (X + 3)

Questdo 02: (Valor:2,5)

J‘ x3-1
Resolva a integral fracionaria : XZ(X . 2)3

Questdo 03: ( Valor: 3.0)

Trace a regido limitada pela pardbola y?= 2x + 6e pelaretax =y — 1, calcule a area no
intervalo [ -2, 4]




Resolucéo das Questbes

Questéo 03
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Questdo 01
Exemplo

Use fracdes parciais para calcular

Resolvendo, temos

/‘ x+4x+l A—E_ B—l e C——l.

x-Dx+Dx+3)" 4 2 4
. - . Para resolver este sistema, podemos usar varias técnicas, por exemplo,

A decomposicdo em fracdes parciais assume a forma 5 o o L s
escalonamentos, isolando wvaridveis e substituir esta varidvel em outra
K rdx+1 A B C equacdo do sistema ou substituicio numeérica.
= - + .
(x=1)(x+1)(x+3) (x-1) (x+1) (x+3) Por exemplo, substituindo x = 1 em ambos os lados da igualdade, achamos
P !

o valor de A, da seguinte forma:
. 3
6 =8A4+0B+0C. oussga A—E_

Substituinde x = —1 e x = —3 encontraremos de forma analoga os valores
de BeC.

Para encontrar os valores dos coeficientes A. B, e C, desenvolvemos a
igualdade acima obtendo
MATL4S - Cillessin | - o por Fracies Parcisis
W +ax+1 = Alx+1)(x+3)+ B(x—1){x+3)+ Clx—1){x+ 1)
= Al +4x+3)+ B(x* +2x - 3)+ C(x* - 1)
= (A+B+C)x®+ (8A+2B)x+(3A-3B - ().

lgualando os coeficentes dos dois polindmics da igualdade acima, obtemos Logo,
o seguinte sistema: %2 4 dx + 1 3 1 11
—_— k= = de+ | = dx
Coeficiente de x° A+B+C=1 J x=1(x+1)(x+3) 4(x—1) J 2(x+1)
[ 1 1
— = e
4 3
Coeficiente de x :  4A+28 =4 s (x +3)
= 3 [ (x— 1 [(x+ 1)
Coeficiente de x” : 3A—-38-C=1. 1 1
1 / (x+3)

3 1 1
Eln x—1|+5In x+l|—zln x+3+C




Questao 02

Exemplo
Use fracdes parciais para calcular Obtemos o seguinte
3 _ 1
[ o1 ©-1 = Ax[x3—6x2+12x—3}+§(x3—6x2+12x—8)
J x3(x -2

7
+C(x%(x" — ax +4)) + EXZ + Dx® — 2Dw°
Solucdo: Escrevemos

-1 A B s D E = [A+C)x‘—(%—6A—D—4C}x3
x—2P x R Tx=2) -2 x=2p

3 7 3
(241244 - - 2D+ 40 + (= —8A)x — 1.
( g T12A+ 4 Jx (2 Jx

MATL4 - Cilculn | - Integracio por Fragies Parcisia

MATL4E - Cilewlo | - Intogracio por Fracies Panciais

Métnda de inbegeacio: fracies parcas

Multiplicando ambos os lados da igualdade acima pelo minimo madltiplo |gualando os coeficientes de mesma poténcia de x, obtemos
comum, temos
A+ C=0
2 —1=Alx(x—2)")+ B(x—2)° + C(x*(x = 2)")+ D(x"(x — 2)) + Ex*. l 6A+D_4c=1
8
3 7
Substituindo x = 0 na igualdade acima obtemos —p T1A+ . -2D+4C=0
1 ; ~8A=0
—1=—-BB, ousega, E-= 3
Resolvendo, encontramos
Substituindo x = 2 na igualdade acima obtemos 3 3
A==, C=-—e D=2
7 16 16 4
T=4E. ousea, E=-.
4
Falta agora encontrar os valores de A, C e D. Neste caso, devemos
desenvolver a igualdade acima, agrupar os coeficientes e montar o sistema,
usando igualdade de polindmios.
Assim,
3
x—1 3 1 1 1 3 1
—————dx = — [ cdx+= [ —dx— — [ ———dx
. (x—2)? 16 / =« 8 ) x° 16 ] [(x—2)
5 /' 1 7 /' 1
42| ——=dxt ~ | ———dx
4 | (x—-2) 4 ) (x—2)3
3 | 1 3 in 2 5
= n — =N |X
16 8x 16 i(x—-2)
+ +C




